Mnozn¢ integraly



Mnozny integral funkcie f(X) viac premennych na Pubovolnej
meratel’nej uzavretej oblasti Gc E,, n 1.

Oblast’ G rozdelime na Ciastkové deliace meratel’né oblasti AG;.
Ozna¢me u(AGj) mieru tychto oblasti.

AKk pre kazda postupnost’ integralnych suétov funkcie f(X) na G

> f(X)4(AG)

existuje jedina konec¢na limita, potom toto ¢islo nazyvame mnozZny

integral funkcie f na oblasti G a oznacujeme

Izjf(X)dX



Funkciu f(X) nazyvame integrovatel’nou na meratel’nej uzavretej
y g J J

oblasti G Cc E,,.

Ak je funkcia f integrovatel’na na meratel’nej uzavretej oblasti

G c E,, tak je na tejto oblasti ohranicena.

Ak je funkcia f spojita (az na konecny pocet bodov) na meratel’nej

uzavretej oblasti G c E,, potom je na tejto oblasti integrovatel’na.



Vlastnosti mnoznych integralov

1. Linearnost’

Ak su funkcie f(, f,, ..., fx integrovatel’né na oblasti G

a Cy, Cy, ..., Ck Su realne Cisla, potom

j(clfl(X)+c2 f,(X)+...4+¢ f (X)X =

=¢, [£,(X)dX +c, [ £,(X)dX +..+ ¢, [f,(X)dX
G G G



2. Aditivnost’

Ak je funkcia f integrovatel’na na oblasti G a nech

G:OQ
i=1

kde G; su meratel’né oblasti, ktoré nemaju ziadne spolo¢né
vnutorné body.

Potom

jf(X)dx Z [ f(X)dX

_]_G



3. Monotonnost’

Ak su funkcie f, g integrovatel’né na oblasti G

a VX e G plati f(X) < g(X), potom

[ (X)dX <[g(X)dx

4. AK je funkcia f integrovate’'na na meratelnej oblasti G

a f(X) 2 0 pre vietky X € G, tak plati
j f(X)dX >0
G



5. Ak je funkcia f integrovatel’na na meratelnej oblasti G ,

tak je na G integrovatel’na aj funkcia | f(X) | a plati

[ (x)dx < [ f(X)dX




