Aplikacie mnoznych integralov



Objem telesa v E;
T={x,v,z] e Es: [X,¥y] e M, 0<z<1(X,Y)}
M={[x,y] e E;:a<x<Dh, yi(X) Ly <ys(X)}
Spojita funkciaf (x,y)>0na M

Objem telesa

V(T) =[] f(x y)dxdy

V(T) = j j j 1dxdydz



Objem telesa v E;

T={[x,y,zZ] e Es: [X,y] € M, g(X,y) <z<1(X, )}
M={[x,y] € E;:a<x<Dh, yi(X) Ly <y2(X)}
Spojita funkciaf (x,y)>0na M

Objem telesa

V() =[] (f(x y)—a(x y))dxdy

V(T) = j j j 1dxdydz




Obsah elementarnej oblasti

M={[x,y] € E;:a<x<Dh, fi(X) <y <f(X)}
M ={[x,y] € E2: gu(y) X< go(y), c<y < d}

P(M) :Hldxdy




Obsah ¢asti grafu spojitej funkcie

o={[x,y,z] e Es: [X,y] € M, z=1(x, y)}

S(o) = [[ . 1+ (F/06 Y)Y +(f(x, y))* dxdy



M c E, je hmotna elementarna oblast’, ktorej hustota je v kazdom

bode [X, y] € M urcena hodnotou spojitej nezapornej funkcie (X, y)

Hmotnost’ mnoziny M
m = ] u(x, y)dxdy
M
Suradnice t'aziska T = [X1, yr] mnoziny M

e = [lxmtenddy v = | [Tyt y)axy



M c E; je hmotna elementarna oblast’, ktorej hustota je v kazdom

bode [X, Y, z] € M dana hodnotou spojitej nezapornej funkcie u(x, y, z)

Hmotnost’ mnoziny M

m = j j j 1(X,Y,z)dxdydz

Suradnice taziska T = [Xt, YT, Zr] mnoziny M

X, = ;Iy X.u(X,y,z)dxdydz vy, = ;jhj;j y.u(X, Y, z)dxdydz

Z, = ri]f” 2.1(X, Y, z2)dxdydz
M



