SPOJITOST FUNKCIE



Funkcia f je v bode a spojitd, ak lim f(x) = f(a)

X—a

Plati: 1. a € D(f)
2. 3lim f(x)

X—a

3. lim f(x) = f (a)

Funkcia f je v bode a spojita ZLAVA, ak
lim f(x) = f(a)

Xx—a

Funkcia f je v bode a spojita SPRAVA, ak
lim f(x)= f(a)

X—a
Funkcia f je spojita na mnozine M, ak je spojita v kazdom

bode mnoziny M.



Funkcia f je spojita na uzavretom intervale {a, b),
ak je spojita v kazdom bode otvoreného intervalu
(a, b) a v bode a je spojita sprava, v bode b je
spojita zlava.

Ak su funkcie f a g spojité v bode g, tak su v bode
a spojité aj funkcieftgaf.qg.

Ak je g(a) # 0, potom je v bode a spojita aj
funkcia f/ g.

Kazda elementarna funkcia je spojita na svojom
definichom obore.



Body, v ktorych funkcia f nie je spojita nazyvame
body nespojitosti funkcie.

V tychto bodoch funkcia:
1. nie je definovana, ale ma limitu

2.nema limitu lim f(x) = lim f (x)

X—a X—a

3. je definovana a ma limitu, ale tato sa nerovna
hodnote funkcie.



Vlastnosti spojitych funkcii na uzavretom intervale

1. Funkcia f spojita na uzavretom intervale je na
tomto intervale ohranicena.

2. Nech je funkcia f spojita na uzavretom
intervale {(a, b), potom funkcia f nadobuda na
tomto intervale svoju maximalnu aj minimalnu

hodnotu, plati
3c,,¢, € (a,b) také, ze

f(c)< f(x)<f(c,)vxelab,



3. Nech je funkcia f spojita na uzavretom
intervale {a, b) a nech f(a) . f(b) < 0.

Potom existuje ¢ € {a, b), pre ktoré plati

fle) =0.

4. Ak je funkcia f spojita na uzavretom intervale
(a, b) a nie je konstantna, potom obrazom
intervalu {(a, b) je tiez uzavrety interval {c, d).



Asymptoty grafu funkcie

Priamka y = k. x + g sa nazyva asymptota so
smernicou grafu funkcie f(x) pre x —», alebo
pre x — -, ak plati

=tim T g lim (f (0 —kx)

X—>0 X X—>0

k= lim T g = lim (f (0 —kx)

Xx—>—0 X X—>—00



Priamka x = a sa nazyva asymptota bez
smernice grafu funkcie f(x), ak je aspon jedna
jednostranna limita funkcie v bode a nevlastna,

teda plati jeden zo vztahov:
im f(X)=o0 lim f(X)=c0

Xx—a’ X—a~

im f(Xx)=—o Ilim f(x)=-wx

Xx—a’ X—a—

Priamka x = a je asymptotou bez smernice

grafu funkcie f(x), ak je funkcia f definovana
v [avom, resp. v pravom okoli bodu a a v bode

a nie je spojita.



