INTEGROVANIE
SPECIALNYCH TYPOV FUNKCII



Integrovanie niektorych racionalnych funkcii

1.I 21 2dx=1arctgx+c,a>0
X“+a a a
2._[ 21 2dx=1lnx_a -c,a>0
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3. Ixziaz c,a>0
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ax+b

4. dx
-[x2+ PX+ Q

a) Doplnime menovatela na uplny stvorec
b) Substituciou
) t:x+g

upravou funkcie dostaneme niektory z
predchadzajucich typov integralov 1.- 3.

alebo integral typu

J %



5._[ P(X) dx
X° 4+ pPX+Q

kde P(x) je polyndm aspon druhého stupna.

Vydelime Citatela menovatelom a dostaneme
polynom Q(x) a racionalnu funkciu, ktoru
integrujeme ako v pripade 4.

2 P(x) — O(x) 4 2ax+b
X+ pX+(Q X+ pX+Q




Integrovanie niektorych iracionalnych funkcii

1. Ak integrovana funkcia obsahuje vyraz

"lax+b,a#0

pouzijeme substituciu

t="/ax+b




. X
2. j dx:arcsm—+c,a>0
a _ X2

a
3. j dx=Inx+ /x2+a’ +c
X +a
1
4.j dx, A= 0
Ax® + Bx+C

Doplnime menovatela na uplny stvorec a upravime na
niektory z predchadzajucich typov integralov 2.- 3.



Integrovanie niektorych goniometrickych funkcii

t =sIn X
1. | f(sInx)cosxdx = = | f (t)dt
I (51n) dt = cosxdx j (®)
t =CcoSX
2. | f(cosx)sin xdx = =— | f (t)dt
I ( ) dt = —siIn xdx I (t)
3. Isinzxdx sin2x=1_COSZX
2
1+cos2x

4. Ic:os2 XdX COS° X =



Niektoré intregraly sa nedaju vyjadrit pomocou
znamych elementarnych funkcii , nazyvame ich
eliptické (hypereliptické) integraly

I‘X dx, I%Ix Idx

J‘SI?( de’ J‘COSXdX




