NEURCITY INTEGRAL



Nech J = (a, b) je otvoreny interval v mnozine R.

Funkcia F(x) sa nazyva
primitivna funkcia k funkcii f(x) na intervale J
prave vtedy, ak pre kazdé x z intervalu J plati

F/(x) = fix).



Platia nasledujuce tvrdenia:

1. Ak je funkcia F(x) primitivnou funkciou k funkcii f(x) na
intervale J, potom aj funkcia F(x) + c je primitivhou funkciou
k funkcii f(x) na intervale J pre [ubovolné realne Cislo c.

2. Nech su funkcie F(x) a G(x) primitivnymi funkciami k
funkcii f(x) na intervale J. Potom existuje také realne Cislo c,
ze pre kazdé x z intervalu J plati

G(x) = F(x) + ¢

3. Ak je funkcia f(x) spojita na intervale J, potom k nej
existuje na intervale J primitivna funkcia.



Neurcity integral

Mnozinu vsetkych primitivnych funkcii k funkcii
f(x) na intervale J nazyvame neurcity integral

funkcie f(x) a oznacujeme If (x)dX

Postup , pri ktorom hladame primitivnu funkciu
k funkcii f(x) nazyvame integrovanie.

Ak VxeJ:F'(x)=f(X)=>
If(X)dX= F(X)+c,VxeJd,ceR

Realne Cislo ¢ sa nazyva integracna konstanta,
integrovana funkcia je integrand, vyraz dx
vymedzuje integracnu premennd.



Platia nasledujuce tvrdenia:

1. If’(x)dx: f(X)+c, Vxed,ceR

2. [jf (X)dx] = f (X), VX & J



Zakladné vzorce integrovania
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5. Isin XdX =—C0OSX+C

0. Icosxdx =SIN X+ C
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+ C
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12. | f((:(‘)) dx=1In f (x) +c

Vsetky vzorce platia na lubovolnom otvorenom
intervale J = (a, b), ktory je podmnozinou
definicného oboru funkcie, ktoru integrujeme.



Zakladné vlastnosti neurcitého integralu

Ak maju funkcie f(x) a g(x) neurcité integraly
(primitivne funkcie) na intervale J, potom maju aj
funkcie f(x) £ g(x) a k. f(x), k € R neurcité
integraly na intervale J a plati:

1. J(FOO=g09)dx = | f(x)dx+ [g(x)dx

2. [k f()dx=k. [ f(x)dx



Zakladné integracné metody

1. Metdda per partes

Nech u(x) a v(x) su funkcie, ktoré maju na
intervale J spojité derivacie u’(x) a v'(x).

Potom na intervale J plati

j u(xX)v'(x)dx =u(x)v(x) — f u’(x)v(x)dx



Zakladné integracné metody

2. Substitucna metoda

Nech F(t) je primitivna funkcia k funkcii f(t) na
intervale (a, b). Nech funkcia ¢(x) ma na
intervale (¢, 0) spojitu derivaciu ¢@’(x) a nech pre
kazdé x € («, f) je ¢p(x) € (a, b). Potom plati

| (0()) ' ()dx=F (p(x))+¢, x € (a, B)



Symbolicky zapis

1. | t=p(X)
JT00 e 0dx= ™

= [f(t)dt=F(t)+c=F(p(x)+¢ xe(a B)

% [foodx= P
dx = ' (t)dt

= [T (p(®)¢'(t)dt = F(t) +c = F(p™ (X)) +C

ak existuje ¢ (x).




