Poznamka: Integraéné mnoziny (M, M") vyjadrujeme vzdy ako uzavreté mnoziny. Da sa dokazat, Ze
ak sa prostost, resp. regularnost zobrazenia porus$i len na Casti hranice mnoziny, pri

integrovani to nie je dolezité.

DVOJNE integraly v POLARNYCH suradniciach

PRAVOUHLA suradnicova sustava POLARNA suradnicova sustava
O — zaciatok suradnicovej sustavy P — pdl

Oy, Oy — suradnicoveé osi p — polarna os

[X, y] — lubovolny bod [0, @] — lubovolny bod

Transformacéné rovnice:

el ] .
M™={[p,¢]eE}> M ={[x,y]e E*}
N X=pcosep ; p=0
y=psing ; ¢el0,27]

ﬂf(x,y)dxdy:ﬂ f(pcosp, psing) pdpde
.

M

Pouzitie: Vtedy, ked integrovana funkcia zavisi od (x*+ y?) alebo arctg(y/x) alebo ked
hranica integracnej oblasti obsahuje obluky kruznic a polpriamky vychadzajuce
z pocCiatku suradnicovej sustavy.

Poznamka: Nech oblast M tvori kruh so stredom S a polomerom r = m = konst.
— Ak pol P_je totozny so stredom kruhu S, potom p €[0,m].
— Ak pol P_nie je totozny so stredom kruhu S, potom suradnice p zavisia od uhla ¢.
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TROJNE integraly v CYLINDRICKYCH suradniciach

PRAVOUHLA suradnicova sustava
O — zacCiatok suradnicovej sustavy
Oy, Oy, 0; — suradnicove osi

[X, ¥, Z] — lubovolny bod

0,

. o]=Ix. 1]

CYLINDRICKA suradnicova sustava
P — pdl

p — polarna os

[0, @, z] — lubovolny bod

Transformacéné rovnice:

M ={[p.0.2]e E’}> M ={[x,y,2]e E*}
X=pcosep ; p=0
y=psing ; ¢e[0,27]
=1 ; ZzeR

J(p,p.2)=p

m f(x,y,2) dXdde=Hj f(pcoso, psing,z) pdpde dz
Y v

Pouzitie: Vtedy, ked hranica integracnej oblasti obsahuje kruznice, resp. obluky kruznic.

TROJNE integraly vo SFERICKYCH suaradniciach

PRAVOUHLA suradnicova sustava
O — zaciatok suradnicovej sustavy
Oy, Oy, 0z — suradnicove osi

[X, ¥, Z] — lubovolny bod

SFERICKA suradnicova sustava
P — pol

p — polarna os

[0, @, v] — fTubovolny bod

p1 — priemet p do roviny Ryy

Transformacéné rovnice:

M” :{[p,go,v] cE}> M :{[X, y,z] cE%}

X =pCospcosy ; p =0
y =psingpcosy ; ¢e<[0,27]
z=psinv ; VE[——,_}

J(p,p,v)=p°cosv

£(x,y,2) dxdydz=[[ f s siny) p2cosvd pder d
w (X, y,z) dx dydz J;A” ( cos pcosv, psin pcosv, psiny) p?cosvdpde dv

Pouzitie: Ak mnoziny, ktoré urcuju M, su gulové plochy alebo funkcia f(x, y, z) ma vyjadrenie suctu

3
troch kvadratov, napr. f(x,y,z2) =1/(1+(»\/x2 +yi+ zz) )



